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تصحيح وطني 2020 
الدورة العادية - علوم تجريبية 


التمرين الأول (4 نقاط) 
CS‏ لت ال 1 
2u, +5 2‏ 
5 ]) اسب سر 
5 2) بین بالترجع أن لکل ہر من ٦ء‏ 0< u»,‏ 
0 آ) بين أن ہہ ٥>‏ لكل بر من 11ء ثم استنتج أن ا > 0 لكل « من ٩‏ 
0.5 ب) أحسب النهاية ,رصنا 
4 نعتبر () المتتالية العددية المعرفة ب - طك = ,ب لكل پر من ١‏ 
2u, +3‏ 
0.75 5 
1 ب) حدد ر بدلالة پر ثم استنتج پر بدلالة ہر لکل م من XN‏ 
التمرين الثاني (5 نقاط) 
1) نعتبر في مجمو عة الأعداد العقدية © المعادلة : 0= 16+ z”-2)/2 + /6(z‏ : (2) 
ار م سم 2 2 
0.5 أ) تحقق من أن مميز المعادلة (ع) هو : 6-2 4-=۸ 
1 ب) استنتج حلي المعادلة (5) 
2 نعتبر الأعداد العقدية : 6-2 لہ :+ دب 6لہ سو و 1/3 1 - و 2/ :+2 -ء 
5 | )) تحقق من أن ۾ = ت5 و استنتج أن ط4 = عه 
۷۷۷٣٦‏ ۹ الشكل الثاني 
ج) استنتج 0 | اتا ۸-4 
0.5 12 12 
3 في المستوى العقدي المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم مباشر 0,7,7 » نعتبر النقط 8 و © و 7 التي 
ألحاقها على التوالي هي 6و »ء و 1 حيث هل =4. 
لیکن ج لحق نقطة »من المستوى و اج لحق النقطة 1 صورة النقطة 14 بالدوران ۾ الذي مركزه 0 
٣‏ 7 
و زاويته - 
5 
کیل z= az‏ 
5 ب) حدد صورة النقطة © بالدوران ۸ 
0.25 ج) حدد طبيعة المثلث 080 
5 ذ) بين أن 128 *ى و استنتج أن النقط 0و 8 و ( مستقيمية 
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وطني 2020 nûath.ma‏ 
التمرین الثالث (4 نقاط) 
5 56 
0.5 ب) بين أن الدالة م تزايدية على المجال م ,1 
5 | ج)استنتج أن لكل × من المجال مه ې,ل» ×ہ2> × م(>0 (لاحظ أن ×ہ2>2-×/2) 
3 3 
MY E In x‏ 
1 د) بین أن لكل × من المجال ET‏ >0 تم استنتج النهاية lim‏ 
x X2 x‏ پان ہا 
00 2 أ) بين أن الدالة 6 المعرفة بما يلي : اد دو جا - د © هي دالة أصلية للدالة م على 0,۰ 
ب أحسب التكامل بل × 1 
05 1 
المسألة (7 نقاط) 
3 ۷0 9 ۱۰ت 151 
٢ :‏ 5 
و © المنحنی الممثل للدالة م في معلم متعامد ممنظم ,0,7 (الوحدة : 2607) 
5 | 1) بين أن مه + ح × f‏ سنا و أن ہے عر lim f‏ 
0_2 یمسر 
7ب 7ب ٘۹ ۹ N +8٤8‏ + += ر مقارب للمنحنى E‏ 
5 ب) حل المعادلة 0( ۶-4 ثم بين أن المنحنی © یوجد فوق ۸ على المجال 104--2 ہ,وہ-- 
و تحت ۸ على المجال وې ,2-194 
۶+ ىر ار O‏ 
035 26 بر 
٣٠٢‏ )۶۹ ۷" ۰ 
0.25 ب) ضع جدول تغيرات الدالة 1 
5 |5) أحسب x‏ "۴ لكل × من 8 ثم بين أن 2,2 4 نقطة انعطاف للمنحنى © 
5 6) أثبت أن المعادلة 0= )م تقبل حلا وحيدا ى بحيث 4م[ + 2 > »>2+1,3 
1 7) أنشئ ۸ و © في نفس المعلم [ ,0,7 ( نأخذ القيمتين المقربتين التاليتين: 0,7 - 2ا و 1,1- 3ه( ) 
5 | 8) أ) بين أن الدالة م تقبل دالة عكسية ۰ معرقة على +1[ 
١5‏ ب) أنشئ في نفس المعلم 0,7,1 المنحنى الممثل للدالة ۶ ( لاحظ أن المستقيم ۸ عمودي على 
0 2ص E) I‏ ۰ 
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وطني 2020 
3 
0 ا ٧‏ 
8 3+5 ھ2 5+ 2u,‏ 
2 
2 لنبین بالترجع أن لکل ہر من ٦7ء‏ 0< ؛ 
ہ من أجل 0- ہر 
تا حدر 
2 
إذن : 0 < مہ 
۷ لیکن ]1 © ہر 


ح نفترض أن : 0< ,»ا 
< و نبین أن : 0 < ,»ا 
حسب الافتراض ء لدينا 0 < u,‏ 
إذن 0< 2u,‏ و 5<0--220 
5+ ,211 
و منه 0< رلا 


7 نستنتج أن : لكل ہر من ١ء‏ 0< ,هم 


3 ) 
ه لیکن عم 
* نعلم أن 0< ,» إذن من الواضح أن 0 < ,,,»؛ 
. لدينا 5+ 2u,‏ > 5 
إذز 3 1 
د کې 2٨‏ 
إذن 2u, ٢‏ ا 
2u, +5 5‏ 
ا 
إذن مكاج ک ربولا 
نستنتج ان ,ا ک ,> 0 لكل م من ۷ 
07 6 301 : 
ه لنبين بالترجع ان O‏ 
« من أجل 0= ہر 
0 __— 


U, 
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ح و نبين ان 


32 
22> و 


اا 2 


6 +9 0 
5 


32 
215 
n+1 


من () و (2) نستنتج أن 


دن | بح 


2 n+1 
(2)0 < ۷ 2 إذن‎ 


007 
ويالتالي : لات دولا >> 0 


5 


3 > ,»>0 لكل بر من ٢‏ 


ب) 


ېپچ 
35 


> ,> 0 لكل ہر من N‏ 


80 و منه 0 = 


71-++00 


6 = 0 بماأن 1> 2 >1- فان‎ ٥ 


إذن حسب مبرهنة الدرك : 0= u,‏ صنا 


وه سوا 


- 0 
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وطني 2020 
4 أ) لیکن ٦ء‏ ہر 
لدينا : 
4 
كك - يي 
د21 
2u‏ 
لقن سار 
ار 8 
21 1 
3 ہے 2 
لی o‏ 
SU,‏ 
2u, +5‏ 3 
4u, +61, +15‏ ` 
2u, +5‏ 
SU,‏ ۷ 
15+ 10 ۸۹ 
,2×4 1 
5x24, +3‏ ` 
XY,‏ — - 
5 
5 2 ! 
إذن : 092 لکل ہر من N‏ 
1 5 
ب) لیکن N‏ ع 1ر 
ان" 
٥ٍ‏ سسیه A‏ - خر ً09“ 
١ 6 5 ١‏ 
3 
إذن: "و × رر = ۷ 
إذن : ا1ےہ 
5 
: 2 
و مله : = لكل ہر من N‏ 
ح لدينا: 


- 0 
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,310 لك 7 4u,‏ جه 5 


411, — 211,۷, = 310, 


31 


n 


ج 
=v,‏ ( رده - 4) 1 جه 
ج 


u, = 
4- 2 


تصحيح التمرين الثاني 
1( ( 
2 
A: FO N “365‏ 


= 4(8 + 2.12) - 4 
2 -32 +72 


7---8 ابت - 
2٣6 2172‏ ېل 4ه = 
و 6ل 4 5 


ب) لنحل في © المعادلة 16-0+ج(6/+ 2-2)7/2ج : (E)‏ 
لدينا 2 6ل 4- - ۸ 
إذن للمعادلة حلين عقديين مترافقين 
2 6ل 2- 2-46 ل 2 2ل 6ل 12+ 2-46 له 2 
2 اس اد 2 


2- 6ل :- 6ل ل2 له a=‏ أو 6-2 +i‏ ۷-۸6 دج 
وبالتالي: د کل +i‏ 0/6 2/. : دل کل :- 0/6 2/. =S؟‏ 


2 
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الثانية علوم تجريبية 
وطني 2020 Ina‏ 0 
2( أ( 
O‏ 
TIRS ANE‏ كد ون 
+iN6 +6‏ 2-2 = 
2ل 6/. +i‏ 6+2 = 
60 جے 
0 
bcc‏ = 06 
»ام - 
2 
مم ×ط = 
41 یٹ 
ب) 
ح لدينا : 713 +1-م 
معيار العدد ط: 2= 4/. - 3+ نال =| 
٢‏ او ا 2 
ح لدینا : 2 د ته 
معيار العدد : 2- 4 - دم 2 = || 
٢٢ ۳٢‏ 2- وت 2  -‏ 
ج) لدينا ac = 4b‏ 
إذن a=‏ 
Cc‏ 
اتاج ٢‏ 2 
إذن | ۱ a=4 = 4× 36 ١ ١ | =4 | ١‏ 
12 4 3 ہح. rT)‏ 
2Icos|— |+ isin | —‏ 
ات ٢‏ 
0 - 7/16 
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) © 


'ج 74 صورة النقطة > )۸ بالدوران ۸ الذي مركزه 0 و زاويته 0 


ب) لنحدد صورة النقطة © بالدوران ۸ 


لدينا كو سط 
4 4 


إذن 75 هي صورة © بالدوران 7 


ج) لدينا B‏ هي صورة C‏ بالدوران R‏ 
إذن 0€=08 و 27 OC,OB‏ 


و منه المثلث 080 متساوي الساقين 


د( 
a= 4|3) +isin 8‏ 


إذن حسب علاقة موافر 


5 


2 2 


خا لین 


-128 113 187 


0-0 _ a 80 


8- سے سن سے 
ر طض 6-0 


,اك eR‏ فإن النقط 0و 8 و مستقيمية. 


- 0 


6 = او اتا 6 = 
3 3 
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ا 221 
تصحيح التمرين الثالث 
1) أ) الدالة م قابلة للاشتقاق على المجال .0 
لیکن وم +د,0 € × 


1 
لدينا: NE‏ = 6م2/2-2-1 = عر اع 
X 56‏ 


1 
)--ا د2 
2x x‏ 
إذن : لكل × من المجال 00+,0 » x _ e-1‏ اع 
1 
ب) لیکن هم+,1 € × 


X 
× -1 بما أن 0 < × فإن إشارة × ع هي إشارة‎ 
× <1 نعلم أن‎ 
× <1 إذن‎ 
× -1<0 إذن‎ 
ومنه 0< × “م لكل × من مېا‎ 
و بالتالي الدالة م تزايدية على المجال مم+,1‎ 


ج) لیکن 0 +,1 € × 
ح لدينا × >1 إذن 0-101 
ح ولدينا × > 1 و الدالة ۽ متصلة و تزايدية على المجال 1,۰ 
إذن × م> 1 م 
إذن × ما- 2 ءل2 >0 (لأن 1-0 م) 
إذن 24-2 + ما 
وبما أن م2 > 2- ×2 
فإن 24 × صا 
ه نستنتج أن لكل × من المجال مه + ,1 » 2/۴ > × صا > 0 
6 
ج لیکن وم -+,1 € × 
لدينا حسب نتيجة السؤال 1) ج) : 24 × 0-10 


إذن : علق >“ عد سس >0 
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In ا‎ 8 


و منه : لکل × من المجال ٣۳‏ ,|»سسټ ستات0 
۷ 1 

In x 
ا لدينا لكل × من المجال مم -+.,1 »5 > 0و 0کک و‎ 
x00 مز له‎ 1 x 

3 
إذزن حسب مبرهنة الدرك : 0 - lim ٣‏ 
59 مود جاتر 


2 ) 
7 لت قائلة للاختتفاق على :وور رکا تین فان للاشتفاق علن وى 
” لیکن + ,0 € × 


لدينا : 
ا / 4 / 
وا G x = ۷ 1 ٢ x‏ 
١‏ 4 4 
ووی وول سو - 
1 1 4 4 
تللاد + ]من م[ يرل - +1 |»«1 = 
د ١ 3 2x‏ 00 أ 
2 4 
2x 2 1n x‏ چ 
إذن: × ېچ x‏ '6 لكل × من المجال ٠ه‏ م,0 
ب) 
4 4 
ات تت ٢۸1‏ 
00ز سے 
٢‏ ۴ اہ ۰ 
3 3 
وت ے 
3 
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وطني 2020 
تصحيح المسألة 
0 
1-2 1-2 1 5 5 4 
Þ>‏ اس 4 e‏ پچ ہچ lim f x = lim‏ 
5 : 
ممدح ‏ لع lim‏ 
2 مجر 
1 8 . . فخ الج سه 
لان : 0- مع lim‏ 0ے ۔ lim‏ -- تم حل lim‏ 
مجر 206 ټم سر مو ہب 
4 -2-4 هم lim‏ 
2 ېر نو 1 5 5 . 
Þ>‏ هک ېوا مس ل عرب lim f x = lim‏ 
2 2 )بر زی ہیوت ان 
مم سح لعج lim‏ 
)بر 
لان  :‏ مې م lim‏ تماما = قم ب lim‏ 
من۔+۔+-ڈر 26 x¬++o0‏ مب 
مه —4— lim e7”‏ 
اگج چٹ 


وو موہ جو لبو E‏ وا 
لان 00 جور 06 مجر 2 بږ 
4-- 3-40 ٣ص lim‏ 


إذن المستقيم ۸ الذي معادلته 3+ ر مقارب مائل للمنحنى وت 


ب) 


ح لنحل في ج المعادلة : 1-4-0 
لدينا : 
4= ۴ی 4+ 4-0 نے تس 
2-14-ر جه 
2-14 پر جه 


إذن : 2+14 =$ 


ح لندرس الوضع النسبي للمنحنی © و المستقيم ۸ 


- 0 
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mnûath.ma وت‎ 


لیکن +1 © 
لدينا : 2-4 هه مع 1 = - 1 f X‏ 


2 


” على المجال 2+104 نہ-- : 
زو زیی f x‏ 


إذن المنحنی © يوجد فوق ۸ 
” و على المجال وم-د,4م1[ +2 : 


f x |+ لدينا‎ 


إذن المنحنی 0 يوجد تحت ۸ 


03 
ہ لدينا 
2-2 سي 1 5 
e” 4‏ ےہ ليرب 
2 2 و ے ظا 
1 نہر 7 )بر 
1e?‏ 5 
الور --- ل ]- ۱۱٧١‏ = 
Xx‏ 2 2 0 جر 
00 — = 
1- = اس +۔ 1-- lim‏ 
3 وو جور 
Xx ۰‏ 1 3 1 1 لر ېد آ2 1 
لان : | lim ——= +o‏ دوو دحك صا[ = ح lim‏ 
پر xo0‏ ر 267 مہبم رر 2 مہبم 
ح۔ —=4— lim e”?‏ 
اب 
ون+۔جےر 99 وو اش 8 


فإن المنحنی © يقبل فرعا شلجميا في اتجاه محور الأراتیب بجوار مم 


6 - 0 


الثانية علوم تجريبية 
وطني 2020 mnûath.ma‏ 
4) أ) الدالة م قابلة للاشتقاق على +1 


لیکن 8 € × 
لدينا : 


نچ 
پخ 
۱ 
| 
پخ 
ل 
۱ 
| 
© 
لچ 
٧‏ 
RM‏ 
7 
7 
۱ 
څې 
ن 


1 
۱ 
نام 
۱ 
۱ 
ننس 
ہم 
۱ 
0 
ندا 
په 
5 
ند 
پڊ 
5 
۱ 
څل 
385 
ند 
ہد 
5 
ہم 
۱ 
0 
د 
په 
5 
اتح 


إذن لکل × من x E EET‏ ال 


ب) جدول تغيرات الدالة ر 


5( 2 قابلة للاشتقاق على 77 
لیکن 8 € × 
لدينا : 


13/6 - 0 


0777.6 00 


1+ کنن 22 - 


بما أن " تنعدم و تغیر إشارتها عند 2 فإن 2,2 4 نقطة انعطاف للمنحنی € (2-2)/) 


6( 
” لدينا م متصلة على ۸ ( كمجموع و جداء دوال متصلة على ) 
” بماأن 0> × f'‏ 1ع وx=2‏ جه 0- پر'م فإن م تناقصية قطعا على +[ 


” ولدينا : 103--2- 4 72ع كم 23 -- 3م1 +2 f‏ 
إذن 0< 3صا+2 / 
و لدینا ٠--104:‏ = کر یہ 0 ۶" 3 ٦‏ 2+104 ع 4م21 f‏ 


إذن 0> 2+114 ۶ 

و منھ4 0> 2+14 xf‏ 2۳7103 ير 

و بالتالي حسب مبرهنة القيم الوسيطية : المعادلة 0 -(«)/ تقبل حلا وحيدا ى بحيث 
14+-2 > بن > 103--2 


- 0 
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وطني 2020 math.ma‏ 
8 أ) بماأن م متصلة و تناقصية قطعا على 1 فإن م تقبل دالة عكسية ١‏ معرفة على مجال 7 نحو 2[ 
حيث 1 وم رمه- = | f‏ صنا, د f‏ صا |= + J=f R =f‏ 
0ن ج“ڑر م!.۔+ج ےر 
ب) 


16/16 - 0 


